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. Решение Пов-ть, по которой интегрируем – часть конуса в верхнем полупространстве, накрытую крышкой – кругом ед. радиуса. Для пов-ти конуса: 
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, где интегрируем по ед. кругу в пл-ти z=0, 1 в скобке перед инт-ом учит. вклад от крышки. Переходя в полярные координаты (J=r), получаем: 
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 по параболе L, пробег. слева направо: 
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 где L – окр., проб. против час. стрелки: 
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Док-ть, что если S – зам. пов., l – любое пост. напр., то 
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По ф-ле Стокса выч-лить 
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, где L – окр-ть, проб. в опр. напр. 
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Решение Инт-ие вед. по окр-ти, обр. сечением сферы пл-ю. Натянем на контур плоский круг с постоянным вектором нормали. При данном обходе вектор нормали образует с Ох (как и с друг. осями) остр. угол. Знач., его напр. косинусы положительны. Известно, что если Ax+By+Cz+D=0 – ур-ие пл-ти, то 
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()

L

xyzds

++

ò

, где L – часть винт. линии 
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 по отрезку винт. линии 
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 от т.А (а, 0, 0) до т.В (а, 0, h). Решение Замк. винт. линию отрезком ВА. Натенем на контур пов-ть (она сложна – это геликоид). Если 
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. Взяв за переменную инт-ия z и учтя x=a, y=0, dx=dy=0. 
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По формуле Г-О преобр. в объемный: 
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, где S огр. конечн. объём V, а косинусы – напр. косинусы внешн. нормали к S. Решение 
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, где L – эллипс, проб. против час. стрелки: 
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 Решение Ур-ие эллипса в парам. форме: 
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. Из формулы Грина – сразу 0.
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По Стоксу вычислить 
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, где L – эллипс, проб. в напр-ии возр. t: 
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, где L – контур треуг. с вершинами О(0,0), А(1,0) и В(0,1). Решение 
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 вдоль путей, не прох. через нач. коорд. Решение 
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. Зн., по ф-ле Грина, инт. от этого поля не зав. от пути. Найдём потенциал, двигаясь от т. (1,1) до т.(х,у): 
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rotcfr

r

=? Решение 
[image: image78.wmf]'()

()[()][()]0[]

fr

rotcfrcfrfrcrc

r

=Ñ´=Ñ´+=´

rr

rrrrr

 - это вект. поле всюду перп. и с и r. Оно обращ. в нуль вдоль прямой, прох. через нач. коор. и паралл. вектору с.
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Показать что поле 
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Жидкость, заполн. про-во, вращ. вокр. оси 
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, где L – виток винт. линии, проб. в напр. возр. парам. 
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, где L – простой замк. контур, не прох. через нач. коорд., проб. в полож. напр-ии. Решение 
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. Проведем перемычку, соед. L с окр-тью. Рассм. контур L’, образованный L, перемычкой и окр-тью. Обойдём по L, от точки смыкания с перемычкой, возвр. в эту точку с друг. стороны. Затем пройд. по перемычке до окр-ти, обойдём её, и по перемычке же вернёмся в исходную точку. Внутри L’ содержится обл-ть, закл. между L и окр-тью. Она не содержит (0,0), а значит инт-ал по L’ равен 0. С другой стороны, 
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Доказать 
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Пусть L – замк. контур, расположенный в плоскости 
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Билет 25

Найти первообразную, если: 
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. Решение 
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. Вычислим потенциал, взяв за исходную точку начало координат: 
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. Получаем, 
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